


В настоящей заметке для решения вопроса факторизации операторных пуч­
ков с необратимым старшим коэффициентом развивается подход [1 J,основанный
на систематическом использовании свойств ганкелевых оператор-матриц S~P, q) .

Устанавливается специальное представление таких матриц, на основании кото­

рого существенно уточняется теорема Лопатинекого. Оказывается, теорема

справедлива, если вместо матрицы S&nd,m) блочного размера nd Х т использо­

вать матрицу S bn,m) размера в d раз меньшего.
Пусть а = ( г1 ' ... , ZN }, а соответствующие наборы частных спектральных

кратностей равны V(Z j) = {Vjl ' .. ., Vj / j } j=!,N. Ган келевы оператор-матрицы

S~P.q) допускают следующее представление.
Предложение t. Найдутся канонические системы собственных и присое­

ди ненных векторов п учков А (г) и (сопряженного) А * (z):

( <> ",Jks ./ , k = Ц, s = о , "'jk-l},

отвечающие собственному значению Zj и такие , что

где Jo=d iagJ(zj); J(zj) = diag J (zj ; " jk) ; J (Zj, Vjk) -zгклетка Жорда на-
(j) (kl

размера Vjk; и ндексы изменяются в пределах j = 1, N, k = Oj, s = О, Vjk_l .

При доказательстве предложения 1 существенно используется спектраль­

ное разложение резольвенты пучка А (z).
Рассмотр им оператор-матрицы S&n ,j) (А, а) , у которых количество строк

фиксировано: n = deg А (z). Очевидно, что 1 т S bn,m)с 1т Sbn.m+1). Наимень,

шее число т такое, что 1 т S~n,m) = 1т Sbn ,m+\ назовем индексомстабилизации'
матриц обобщенныхмоментоврезольвентыпучка А (z) относительно части спек­

тра а и обозначим через i пd (А, а).

Предложение 2. Для всех k ;;;:. iпd (А, а) имеет место равенств о

1т S~, ·k) (А, а) = 1 т So/· lnd(A,o» (А, а) .

При доказательстве используется специальное представление матриц s~p, ql
(предложение 1) и теорема о стабилизации ранга л-кратных расширений ка­

нонических цепочек собственных и присоединенных векторов опер аторно го

пучка.

Предположим, что пучок В (г) является левым правильным делителем п уч ­

ка А (z). Тогда его коэффициенты необходимо удовлетворяют операторному
уравнению

S(n.m) nВ _ '+1 1/ _ = _ 5(.1.1)
_ О U т, U/=I .m т • (2)

Предложения 1 и 2 позволяют установить условия, необходимые и дос­

таточные для того, чтобы решения уравнения (2) определяли левый пр а­

вил ьный делитель пучка А (г). Справедлив следующий критерий фактори ­
за ци и . -
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